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LA PALESTRA DELLE GARE

QUESTIONI PROPOSTE 62
(Non sono poste in ordine di difficolta) CRIPTARITMETICA
Avvertenze per i risolutori a pagipa 8. facile
61
Una sfera cava (solido limitato da due su- Ricostruire la moltiplicazione: .
perficie sferiche aventi lo stesso centro)
é stata tagliata in otto parti uguali con N N N X

tre piani passanti per il centro e, due a
due, perpendicolari fra loro.
1l raggio della sfera esterna ¢ doppio del ‘f?

N

; . Y
raggio della sfera interna. * ﬁ *
w

63
Risolvere la seguente equazione logarit-
mica:
Determinare le misure dei due raggi, sa- eg X = &2 x
’ . . ’ - +
pendo che larea della superficie totale di 3 9 4
uria delle otto parti é 19 .
Abbonamento annuale L. 1000. Un fascicolo L. 150.

Abbonamento sostenitore da L. 1500 a Lire 5000.

Ogni appassionato invii la sua quota, secondo le sue possibilita,
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L’abbonamento € annuale ¢ decorre da gennaio: i nuovi Abbonati hanno diritto a riceverc
i fascicoli arretrati.
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o 64 RISOLUZIONI DELLE
Aaeco nacque nebgcoeno a'am  QUESTIONI PROPOSTE
compleanno delpoare.L el Ll ~
padse covrsponde ogge, comfole.
Wno di entsamby,al 23 deby
ela” del Flio, menthe Awearmi
J&, Ceta del frrtos eva wquale
6d 2 detl'ete del pare.

QUESTIONE 22

Un prisma relto q base trian-
golare ba utlly i 50190/t
ugteal. Determinare
Vo/une Saperab che /area

Tea anne éZa' Zel pa- s
. - Lot ol 7ty della scy)e‘r/‘/"cxe olbale e
%@ma{g/;a:;é/ ez e//{yf, (6 +V3)a?
e s saq che: _ 2el L. Scienl: dr 71501//:go.

11 prisma da considerare avendo
tutti gli spigoli uguali avea® co-
me basi due triangoli eguila-
teri e come facce laterali tre
quadrati. '

Ne segue facilmente lequazione:

AZB)+ 3x* =50 (6+5)a’

da cul risolvendo :
x=A40a .

Gleotare l2appoeds foa 4 - ¢ quindi:

perficie el Cuingols MNP e g \glume = 2B = - =25003a.

b el tuangots ABC. % 4
66 QUESTIONE 23

Date & circonferenza avenk
&l censo nel pents C(O)";[a.) e
W 2aggco cpual ad a deter
unare € 1L0060 GEOMETRICO
e’ cenlei el cerconferen-
20 bangents alle sddella
Wf%ma e Zémye«nli'aﬂ

ln appasswonats per il ToTa-

CALCIO dles/dery sapere guan-

le sechedine a due colonne cleve

comprlare puntanat esc/uss-

vamente sulla Sepuente Is-

Shosierone di prorostcs':
paregqgi

X
7 vitlorie della squadra ospitanted
4 vilforie della squadra asPiJce 2

_2._

Lasse Aell ageisse.



RISOLUZIONE cq/colate /area defla parte

dr'A.Agrosi dr Diso e dr
F. Foglrotti di Genova-Sam p.

E nota la definizione di m!

cloe: n!: 4x2x3x4—7¢-m¥n.

('n! i legge “ENNE FATTORIALE).

Questo numero indica le permu-
taziont che si possone otlenere
con m aggetti differenti. Se si
riempissers le 43 caselle con
13 segni differenti si potrebbe-
ro compilare 43! colonne
(cio€ & 227 020 300 colonne).
Ma nel caso in esqme { segni

dwversi sono soltantotre : cioe:

i1, 2, X,
ripetuti rispeftivamente
Sel/e volte 7%%‘0 volte e

e volte.

Allora il numero delle colonne

diverse si riduce a
J‘L: .= 25740.
4102/

Sono quindi sufficienti:
2574-0:2 =128 70 SCHEDINE

QUESTIONE 24

Osserrate nella trzura gus /-
diata, I/ Fuadrato ABC) e

’

lratteggiata saperao che
RB=2a e che g/ archs/
Craccrali’ nella Frgura appar
tengono a cuconterente ugys
I’ avents 1/ centro neiws
el del guadrao.

RISOLUZ/IONE
ar' Clorgro Franco ai” Paclova

Data la simmetria della figura
rispetto alle diagonali, I'areaq
richiesta S ¢ Uguale al qua-
druplo dellares T del poligono
mistilineo FEOHGF, che oi
calcola facilmente . Poiche ¢.
FEOHGF = A

2 BCD - quadrante CEH-2- BEF,

2 — 9 —2
seque: T= BC 1 O™ BE._
“ 2 4 2

2 .9 4 9 2
= -ta -2 —aV2) -
= 2a 5 2(20 a\/-) =

- a?[g_,_g_ - (3- 2\/‘5)}:
- at [2\5 - (%T_ .+.2)1

Infine considerando i valori
approssimati per difetto:

V2 =441 e =314 sihg:
S=4T= 4a’[282-257]-
= 4@2 x 0,25: ['"avz.

Ciog l'area della parte tmt
teggiata ¢ pressocche uquale
ad 44 dell'area del quddrafo

Oblime & albe T sesolutiins
perwenule (ved; guadro a £g- 4}.

-3-
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QUESTIONE 25

Quals Sono 1o s0lizion della

disequazione xyzx? (1)
haicare /e regwonri de/ prano
/il pants hanno fe coordina-
te x e y che soddistane alla
precedente ajssequal/one :

R/ISOLUZ 7ONE
& Giuseppe Guarato df /6/0/0_9/;0,

I) La disequazione data xyx,
Si puo Scrivere .

XY -X O ovvero x(y—i)?,o.
Questa € ovviomente fenificata
sla per sio- per

x50 X< o
{\j >1 {y <4

'I[) [ punti del piano le cui co-
ordinate soddjsfano la disequazio-
ne (1) sono quelli appar tenenti al due
angoli relli opposti al vertice Jati
compresi, individuati dallasse +
e dalla retta 2 diequazione Y=+,
edr cui una (ctoe umo dei due

angoli giace tutto nel 1°qua-
drante.

Ny

QUESTIONE 26
ltraoposto. in una Gara malem)
Dalo wun trangol gwqlsias/, dr-

viderlo in Zbarts egurvajente
per mexzo &' una spezrala

avente /Grigine in an yertice
Ao/ Lriangals.
RIsoLvzione

de qzér_qfé Feance &r Pclova
Sia ABC un triangolo qualsiasi.
Gascana delle 7 parti € oyviamente
Yo di ABc; quindi prendendo
Al 7 a a
BB.=%;-BC sihq ABB,=!7-ABC .

. Ce A
Ciascuna delle 7 parti € 4, 4i ABG,
quindi prendendo Af.= Y- AC si hq:

Pa
ABR=ABiC = by ABC = ABB, .
Ciascuna delle 7 partt € anche /5
di ABC,percui prendendo

BB.=¥5-BC | risulta:

Pay A PA A
ABB.= Y% AB/ (=7 ABiC=5 ABC-
Procedendo in mode analogo ,
n successive operaziont, si per-

viene alla costruzione della spez
Zata AB.A.BZA183A3 richiesta.

delle Questioni
RISOLUTOR’ 22 |23 )24 |25(|26|27|28
ANDRETTAF.| @ ®
FoaLlOTTI' F.|® @ |@ [ ]
AGRc St A. oleol@
GQUARATO G. | @ ololo|0|0®
FRANCO G. | @ [ o o0
RoseLLl A. | @ e
RO 551 F. | ®
CRISCIONE C. (]
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Nrrgols AceeZs

la tiqura indica chiaramente le
costruzioni eseguite:
A e

E\f)ervenu{q anche una RISOLUZIO-
NE di G.Guarato , il quale ha
dedoHo fea laltro, che:

BB _ BB, BBy _ BsC ,
5 €&~ 8 T 16
AA'_AB: _ a3 _ AscC
8 - 10 T 15 ~ 45
NOTA  Se la spermaZe. ayesse Lo
vertiew sullo spernals slma, +

,bo‘bueé{&u overe molle dlbe Vatiam.

Ubternion’ intenessamly consiolerosus -

ni i Lettore potra’ trovare alle

pagg. §e3 di-J€ “saper VEDERE,
im malematica di B.2e Ernett,
Ediz, Loescher, Torino.

Qual ¢ la calamita vera? L—zzmpA

Ho due sbovuie metal-

we,af\pmmﬁnmm\i'n WB
;D umoe € ma—gfntm

L altre, mon Lo e

Operzamdo solbamte com G due

sbare | come s fo o micomoscene

Lo sbonrna  calomctoto ?

LA RISPOSTA AL PROSSIMO NUMERO'.

QUESTIONE 2%

Scrivere leguazione di 2°qrado

le cur radver’ x, e 2, socdlsh.

ro alle seguents due relazion:
4x,% = 5(0+%)- 4,

X, -1 -19)=-_14
< 1 )(xz )§ Py
KISOL UZ IONE

2 (laudia (iscrone -
de/ Licec Scrent. dit Rimine

lonsidero l'equazione genericq di
secondo grado; '
ax*+ bx +c =0
dividendo ambo i membri per ddo
51 ha:
43+ S=0; (1)
e per le note relazioni fro le ra-
dici e i coefficienti;
—(aa-n(z}:a‘l e XyXa :-g—
la (1) diventa’
2% - (X% X +%%=0, (2)
Il sistema formato dalle due
equazioni date dall’enunciato
i PLLC; scrivere :
{49(,%-5(%&11) = -4
4.
7Cf’)(2~<)(4+7(1>+1~ 5(—_7 )
¢ risolvende : oo
- 4 _ -
XﬁXz-(;_T, YAz —O—(‘/“—(S)
Sostituendo infine ivalori (3)
nella. (2) , ottengo J'equanio-
ne richiesta :

(x-) %"~ 4x +(6-%)= 0.

-5-
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AUESTIONE 28

Per & verlice 4 ' wn quadsalo
ABCD f wonauca wna seb dbe in-
contic BCin & e i/ prolinganerils
arDCen F. 57 crciche con M 8
pundo medeo &y BE e con Y 4

enterfesione delly ety DE con

G el FM.  Dimostrare -

1) che & 12 M € bangente 28
G cieonf inforillas nel guadialy:
Z)che Lpunts ¥ cz,é/barﬁm%
Crconl clbeoscocld 7MM

RISOLUZIONE

A Giwseppe Guasals 4 Vothgno,

Dai Jfrlanqoh simil) CEFe BEA

si ha: CF:4B =CE :BE
do. cul _
C—?"" AB.C _ DC‘CE

DC-C
BE'C

Inoltre ’cs CMF-— (F =
ma:
BE=BC-CE =
CM“E(BGCF

—_— )

DC CE; ;
(.DC-!- CE)"

qumdz sostituendo:

f cRF = = 2P
>c*-CE*?

(e dividendo numeratore ¢ denhoming-

tore di qwues‘ta {tazione per DC )
2 CE c
4= D¢ 21‘5 DE

1~ () 1-14 Pe

- Jcﬁ 9.CDE :jgz«;
(essendo &= CDE) .
Rtﬁuh‘a evrdzntemenfe
MEN DEC =ADE = 90~ ;
MNE = 180 2x- 90%)=90% .

ltnangoh MNE 2 PPN (essendo p
'intersezione di Al con FM), ricul-
tano sosceli sulle basi ENe)DN
rispettivamente.

Dal triangole  MNE si ricava:

MN = ME = BM=%BE ;
ne segue BN L DN ;
e quindi N appartiene alla
urconferenza di diametre B)D
circoscritts al quadrato.
Dal triangolo PDN, essendy il eenlro
0 del qaadmjco equidistante da) e
da N, lasse di DN(che € anche biselfri-
ce dell angolo ol vertice deltrian. PDN)
passa peril punto O che risulta
equidistante dai lati AP ed NP,
La rella FM,che si identifica con
larelta NP,& pertanto fazngenfe
alla ouzcanf iscritta nel quadzato,

Rimandiamo a/ prosimo numero
una 2Usoluzione analstica

cnveata odq G. France af rdova.

-H6—
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NOTA DIDATTICA

& Francesco Crisccone

Sulla risoluzione dellequazione:
admx +besx=c (1)

ta risoluzione dell'equa=ine(I) puo

essere effetata can I'introduxione

4i un angolo ausiliarie

11 12 membro della(I) i pud scrivere:
> -

a(éen x + > cos x)= C.

Sem @

s

si ba successivamente:

4en P
on =C-
a (4 x+CoScPw)z) X

POS{O -a'-k-,': tg? -

a Bmxcospiiengpiox ..
— )
cos @
e .
4emx cc:@ 1—4%?@1—&—@37,
e cfumdl:
c
som (x + ) = < cos .

Da quest'ultima si determina
x+@ e quind( x.
CEOMETRICAMENTE Cangat
P 3¢ cosPuiisce conscderands
wun Criangols welangots aven-
te per <atetl ¢ Segmenli a

L'angolo @ & langolo oppo-

sto al cateto b .

~?_

e qu.l'nd( :

ESEMPIO
Risolvere /‘eguazione:
33en» +V3cosx = 3.
Po gto:
tgp= ?;((p: 30°; coocp:\g);
4l ha sen (964—30‘7_: ‘\/—2_ |
da cuv:
x +30- 60°+ 2K180°
{x+ 30°%=120° + 2K‘180°)
e quindd
x=230°+2K1{80°
{X: 900 + 2Kf80°
>4 Kk *

Nel caso particolare a=b=1

& (@) diventa :

i benx + cosx =¢,
ossla; semx +sen (90°-x) =¢, (2)
e per la 12 formula di PRosTAFERESI:

senp +aenq = 25em P19 oy P29
la (2) 4 puo* scrivére: >

2 Aem 45° cod(x -45°) = ¢
ovvero ., . (X_'45o): _?CL_ ;
ESEMPIO
Rrsolvere /eguazione :

sen X +cosx =4 .

Per quanto detto sopra si ha:

Cos (_X “45") = :—-\/Z )

da cut 2

W —-45°= £45° +2K-180°
x = 900+ 2K- 180"
{X: 2K-180°,
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continua al prossimo numero.

AVVERTENZE IMPORTANTI PER |
RISOLUTORI.

Si raccomanda di usare fogli distinti per
le singole risposte.

Ciascuna risposta dovra portare il COgHO-
me e il nome del risolutore e lindirizzo
esatto e completo del numero di codice
postale.

Gli studenti indichino anche la classe e
Ulstituto frequentato nel corrente anno
scolastico e l'eta.

Le risposte delle questioni proposte. in
questo fascicolo dovranno essere inviate
ad:

ANGOLO ACUTO, Via Cairoli 78
50131 FIRENZE

enbro il
30 aprile 1971

Per ogni questione proposta saranno pub-
blicati i nomi di tutti i risolutori e le ri-
sposte migliori.

Annualmente sara compilata una gradua-
toria fra i Giovani che si saranno distinti
per assiduita, esattezza ed ordine e saran-
no assegnati loro dei premi in libri.

PER FAVORE, NON

CESTINATE.

Se questo periodico non viinteressa, vi preghiamo di passarlo ad un appassio
nato che voglia sottoscrivere I’abbonamento, oppure di respingere le copie

ricevute al MITTENTE:

ANGOLO ACUTO - Via Cairoli 78 - 50131 FIRENZE

Coloro che trattengono ANGOLO ACUTO sono pregati di inviare con sollecitudine

la loro quota di abbonamento.

Registrato presso il Tribunale di Firenze al n. 2051 in data 13 Gennaio 1970.

Direttore responsabile: Giuseppe Spinoso.

Stampato dalla Tipolitografia “Gino Capponi” Via G. Capponi 27 - Firenze.



